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Nivel 1

Sea una v.a. Xi,..., X, v.a.iid Ber (). Demostrar que el estimador dado por

1+ZX1'
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verifica que es asintéticamente centrado y asintéticamente de varianza nula.
SOLUCION:
Se tiene que

1+ZX¢
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Por lo que lim E [6*] = 6.
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Por otra parte
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Por lo que lim V [#*] = 0.
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Decir si es verdadera o falsa la siguiente afirmacion. En caso de que sea verdadera demostrarlo

y en caso de que sea falsa dar un contraejemplo o su valor correcto:

”El hecho de que la media muestral sea un buen estimador de la media poblacional ya que es

b2

insesgado, significa que E [u] = p.
SOLUCION:
Es falsa.

Lo que realmente significa es que F W ] = L.

Decir si son verdaderas o falsas las siguientes afirmaciones. En caso de que sean verdaderas

demostrarlo y en caso de que sean falsas dar un contraejemplo o su valor correcto:

a) Sien una muestra observamos que T = p, se dice entonces que T es insesgado o centrado.



b) La varianza muestral es un estimador insesgado de la varianza poblacional.

¢) Un estimador de X es X.
SOLUCION:

a) Es falsa.

En una muestra nunca se sabrd si la media muestral es el verdadero valor de la media
poblacional, ya que ésta es un pardmetro, es decir una constante desconocida. Lo que
se puede asegurar es que F W] = i y de este ultimo resultado, junto con el Teorema

Central del Limite, deducir un intervalo de confianza para pu.

b) Es falsa.
Es la cuasivarianza muestral la que es insegada.
c¢) Es falsa.

Sélo se estiman pardmetros y no variables aleatorias. Lo que si es cierto es que un esti-
mador de p es X.

Decir si es verdadera o falsa la siguiente afirmacion. En caso de que sea verdadera demostrarlo

y en caso de que sea falsa dar un contraejemplo o su valor correcto:

"Si X1, Xo, ..., X, v.adiid. segin N (p,1) = X - L es centrado para p*."”
SOLUCION:

Es verdadera.

Se verifica que

E{XQ—1]:E{X2]—3L:V[Y]+E2[X]+i

Decir si es verdadera o falsa la siguiente afirmacion. En caso de que sea verdadera demostrarlo

y en caso de que sea falsa dar un contraejemplo o su valor correcto:

.. ~ . . 2
”Sea X7, ..., X, v.a.i.i.d., al ser X un estimador centrado para u, se tiene que X es centrado
para ,LLQH

SOLUCION:
Es falsa.
Se tiene que
VX =E[X] - B*[X]
por lo que ,
—2 o

E[X } =V [X]+ B [X] = = +p? # 42
y, por tanto, YQ no es centrado para ,u2 (va que o2 =0 equivale a que la v.a. es constante).
Decir si es verdadera o falsa la siguiente afirmacién. En caso de que sea verdadera demostrarlo
y en caso de que sea falsa dar un contraejemplo o su valor correcto:
”Sea X v.a. con funcién de densidad dada por

f(z) =

0 resto

{ ZO-z) 0<z<0



entonces, se tiene que § = X es un estimador centrado para 6.”

SOLUCION:
Es falsa.

Se tiene que

Dado que

por lo que E P} = %9 =% 6, y por tanto 0 no es centrado para 6 (35 s lo serfa).

. Demostrar que si 0 es un estimador de 6 entonces el error cuadratico medio de 8 es
ECM (5) = sesgo’ (/9\) +V (5)

SOLUCION:
5 ~ 2
El error cuadratico medio ECM se define como EC' M (9) =F {(9 — 6’) } , por tanto

EOM (0) =B [0 +06°—200] = £[07] +6* — 20 [7]
Por otra parte, el sesgo se define como sesgo (@) =F [/0\} — 0, por tanto

sesgo? (8) +v (9) = (£[8] ~0)" + B [§°] - £ [5]

= B2 [0] +6° - 20E 0] + E [52] — B2 (o] =E [52} +0%—20E [6] = ECM (B).



