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MIM: Procesos Estocéasticos - 2017/18 B. D’Auria (©2014

Ejercicios: 2% Parcial

1. Sea (M,)n>0 una martingala y T un tiempo de parada. Asumiendo que una de las siguientes condiciones
se cumpla:

1) T < N por algin N > 0;
1) T <ooy |Muar| <C.

Demuestra que:
E[Mr] = E[My] .

(8 Puntos)

2. Sea B(t) = pt+oW (t) un movimiento Browniano con deriva p y volatilidad o, W (t) denota un movimiento
Browniano estandar, y sea

p(z,tiy) = 0, P(B(t) < v —y)
demuestra que vale la Backward Diffusion Equation:

1
Op(,t:y) = poyp(w, tiy) + 50° Opp(w, try)

(8 Puntos)

3. Considera la cadena de Markov con estados {1,2,3,4} y generador

= OO
|

o oo =

w o O =

Calcula:

a) La probabilidad de visitar el estado 3 empezando en 1.

a) El tiempo medio que tarda la cadena para visitar el estado 2 empezando en 1.
(2 Puntos)
4. Calcula la integral estocastica

/OtuB(u) dB(u)

con B(t) = ut + oW (t) donde W (t) es un movimiento Browniano estandar. (2 Puntos)
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