HOJA DE EJERCICIOS 6

1.- Sean X ooy X, € Yoo .Y, las dos muestras extraidas.
1 1L
Sean 4, =—) X, i, =—>Y; Xi+ ) Y.
Hy nizﬂ: i H, mjzﬂ: j n+m(Z_l“ Z )

Secumple: E[ i 1=E[ 4, ]1=E[ f15]= ., luego los tres estimadores de la media
poblacional « son centrados. Ademas, se tiene que
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Viml=—  VIikl=—  VIik]=
n m n+m
Por lo tanto, claramente Vgl < VIl y VI[a] <VI[a,] porlo
tanto 7, es mas eficiente que cualquiera de los otros dos.
2.-
X, +4X, .
a) E[T,]=E[ ———= * 21= —(,u+4y): U T, es insesgado
X+ X, + X+ X
E[T, 1= 2 22T s 1=2yru = SGSgO(Tz):iy—y:
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ECM[T,]=VI[T,] + (gy)2 = ?ﬂugﬂ = %(1+4k)
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3.
a) E[S°’]=0”> = E[6%*]=A0%+(1-1)0c%, VA

Vet 1=V P 1= v 1=2n) = Vs 2
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7 V[&°]>0 = es efectivamente un minimo.
4.-
D E[m] =26 X1+ Y e Sx 1+ L6 x
:ul 4 1 2(n_2) < i 4 n
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La eficiencia relativa de z, respecto de f, viene dada por el cociente:
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8(n-2)°
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VIV I[a,1=( 8(n—2)

5?) (fot)=
n

¢) Como son estimadores insesgados:

n 2
.o
8(n-2)

- N 1
ECMIA,]=VI[i]= n o’

ECM[4]1=V[4]=

5.-
a) El estimador £ es sesgado puesto que E( z, )=p+1/3pn
El estimador 1, es insesgado puesto que E( 1, )=p.

] =

(n-2)



El estimador £, es mas eficiente que 4, puesto que su varianza es menor.
Calculo el error cuadratico medio de los dos estimadores y obtengo lo siguiente:

ECM(f)=V( /4 )vsesgo’ (,)=31+ 4

ECM( 2,)=V( z,)+sesgo” ( i,)=81

Como el parametro p solo puede tomar un valor entre 0 y 10, el ECM( 1, )<ECM( 1, ),
por lo que finalmente elegiria el estimador z; .
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Comprobamos que el estimador calculado es maximo.
d? 5
=-=<0
du? 9

c) EIl estimador maximo verosimil es preferible a los propuestos puesto que es
insesgado y tiene una menor varianza.

6.- E(X)= % Se comprueba que E(6*)=E(3 X )=3 E( X )=3 E(X)=3 g=6, por lo tanto,

es insesgado.

1.-
a) Los dos son insesgados ya que E(u1)=pu y E(u2)= p.
b) Es mas eficiente u; ya que Var(us) < Var(uy).

X, + X, + X . e
c) u=——-2—"2 esinsesgado y mas eficiente que los otros dos.

8.-
a) La media muestral no es un estimador insesgado puesto que E(X) = g #= 0

b) Para que el estimador sea insesgado es necesario que K=2.



